2008 majus 06, emelt szint, 240 perc - Az 5.-9. feladatok koziil tetszés szerint valasztott négyet kell megoldani!

1. Anett és Berta egy irott szoveget figyelmesen atolvasott. Anett 24 hibat talalt benne, Berta 30-at.

Ezek kozott 12 hiba volt csak, amit mindketten észrevettek. Késébb Réka is atnézte ugyanazt a — A tipusti eladott utak szima

javitatlan — szoveget, €s 0 is 30 hibat talalt. Réka az Anett altal megtalalt hibakbol 8-at vett €szre, a
Berta altal észleltekbdl 11-et. Mindossze 5 olyan hiba volt, amit mind a harman észrevettek. 0 1 2 3 4
a) Egyiitt 6sszesen a szoveg hany hibajat fedezték fel?
b) A megtalalt hibak hany szazalékat vették észre legalabb ketten? (9+4) 0 1 1 0 | 5
=
2. Oldja meg az egyenletet a valds szamok halmazan! Vo +1+Vx? —3=2 (10) g
2| 1|1 ]22]3]|1
3. Egy utazasi iroda az orszagos halozatanak 55 értékesitd helyén kétféle utat szervez Parizsba. Az E
egyiket autobusszal (A), a masikat repiilovel (R). Egy adott turnusra nézve dsszesitették az egyes = - 1 5 - 4 3
irodakban eladott utak szdmat. Az alabbi tablazatbol az dsszesitett adatok olvashatok ki. Pl. az = - -
(1;2) ,,koordinataju™ 5-6s szam azt jeloli, hogy 5 olyan fidkiroda volt, amelyik az adott turnusra 1 ..
db autdbuszos és 2 db repiilds utat adott el. % 3 0 3 1 2 2
a) Osszesen hany autobuszos és hany repiilés utat adtak el a vizsgalt turnusra az 55 fiokban? =
b) Mekkora a valdszinlisége annak, hogy 55 fiokiroda koziil véletlenszeriien valasztva egyet, ebben | £ A 1 3 3 5 5
az irodaban 5-nél tobb parizsi utat adtak el? (7+7)

4. Egy urnaban csak piros, zold és kék golyok vannak. A piros golyok szama 18. Egy golyo kihuzasa esetén annak a valoszinlisége, hogy nem piros
golyot (azaz zoldet vagy kéket) htizunk 1/15-del kisebb, mint azé, hogy zold vagy piros goly6t hizunk. Annak a valosziniisége viszont, hogy kék vagy
piros golyo6t hiizunk 11/10-szer nagyobb, mint annak, hogy zdld vagy piros golyot hiizunk. Hany z61d és hany kék golyd van az urnaban?  (14)

4
5. Egy haromszog két oldalegyenese: az x tengely, valamint az ¥ == X egyenletii egyenes. Ismerjiik a haromszog beirt korének egyenletét is:

3
(x—4)> + (y—2)* =4 . Irja fel a haromszdg harmadik oldalegyenesének egyenletét, ha a haromszog egyenld szart, és
a) az alapja az x tengelyre illeszkedik; b) az adott oldalegyenesek a haromszdg szaregyenesei! (7+9)

6. a) Ertelmezziik a valos szamok halmazan az f fiiggvényt az £ (x) = x* + kx® + 9x képlettel! (A k paraméter valds szamot jeldl.) Szamitsa ki, hogy &
mely értéke esetén lesz x =1 lokalis szélséérték-helye a fiiggvénynek! Allapitsa meg, hogy az igy kapott k esetén x = 1 a fliggvénynek lokalis
maximumbhelye, vagy lokalis minimumhelye! Igazolja, hogy a k ezen értéke esetén a fliggvénynek van masik lokalis szélséérték-helye is!

b) Hatarozza meg a valos szamok halmazan a g(x) = x* — 9x* képlettel értelmezett g fliggvény inflexios pontjat! (11+5)



7. Annanak az IWIW-en 40 ismerdse van. (Az IWIW weboldalon lehetdség van az egymast ismerd emberek kapcsolatfelvételére. Ebben a feladatban
minden ismeretséget kolcsonosnek tekintlink.) Anna ismerdseinek mindegyike Anna tobbi ismerdse koziil pontosan egyet nem ismer.

a) A szoba kertilt 41 ember kozott 6sszesen hany ismeretség all fenn?

b) Mekkora annak a valoszintisége, hogy Anna 40 ismerdse koziil véletlenszertien valasztva kett6t, 6k ismerik egymast?

¢) Valasszunk most a 41 személy koziil véletlenszertien kettdt! Mennyi a valdszinlisége, hogy nem ismerik egymast? (5+5+6)

o)

Vizsgalja meg mindharom sorozatot korlatossag és monotonitas szempontjabol! Valaszoljon mindharom esetben, hogy a sorozat korlatos vagy nem,
illetve monoton vagy nem! (Valaszait indokolja!) Korlatos sorozat esetében adjon meg egy als6 és egy felsé korlatot! (16)

8. Legyen n pozitiv egész. Adottak az alabbi sorozatok:

{a,}, ahol a, = (-2)" + 2" {b,}, ahol b, = |n—23| - n— 10| {cn}, ahol ¢, = (sin(%n +cos

9. Klari teasiiteményt siitott. A meggyurt tésztat olyan ,,téglatest™ alaktra ny(jtotta ki, amelynek a feliilrdl lathato lapja 30 cm [60 cm méretli téglalap.
Majd egy henger alaku szaggatdoval (hatarolé korének sugara 3 cm) ,,korlapokat™ vagott ki a tésztabol. Ezutan a korlapokbdl eldszor ,,holdacskéakat™
vagott le ugy, hogy a szaggatd hatarold korének kozéppontjat a mar kivagott korlap kozéppontjatol 2 cm tavolsagra helyezte el, és igy vagott bele a
korlapba. (Minden bevagasnal csakis egy korlapot vagott ketté.) Miutan minden korlapbdl levagott egy ,,holdacskat”, a korlapokbdl visszamaradt
részek mindegyikébdl — egy masik szaggatoval — kivagott egy-egy lehetd legnagyobb korlap alaku siiteményt.

a) Hany cm?” terlileti egy ,,holdacska” feliilrdl lathato feliilete? (Az eredményt egy tizedes jegyre kerekitve adja meg!)

Klari a ,,holdacskak™ és a kis korlapok elkészitése utan visszamaradt tésztat ismét 0sszegyurta, majd ugyanolyan vastagsadgura nyujtotta ki, mint az elsd
esetben, de most négyzet alaku lett a kinytjtott tészta.

b) Hany cm hossza ennek a négyzetnek az oldala, ha Klari a 30 cm [60 cm-es téglalapbol eredetileg 50 darab 3 cm sugaru kdrlapot szaggatott ki? (Az
eredményt egészre kerekitve adja meg!) (11+5)
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